DEVOIR DE MATHS N°1 TC&E.

Exercice 1
1°Soitg(x)=xCosx- Sinx avec x € [0; n].

a) Dresser le tableau de variation de g et en déduire le
signe de g(x ).

b) Monter que Véquation g ( x ) = -1 admet une seule
solution.

2°soit f(x) = 222 si xe 0; m]etf(0)=1.
a) Etudier la continuité defenOetsur]0;m].
3
b) Sachantquepourxe[O:n]x-x-g- <Sinx<x

étudier |z dérivabilité de fen O puissur10; n ].

¢) Dresser le tableau de variation de .

d) Montrer que f admet une bijection réciprogue f~*
Et dresser le tableau de variation de f~1.

3° Tracer lacourbe (C)defet (C )de f!

Exercice 3.

Soitf(x)=(x+1)vx +1 -lavec xe[-1;+].

1° a) Etudier la dérivabilité de f au point—1 et
interpréter graphiquement le résultat.

b) Démontrer que f est dérivable sur [-1;+ oo [.

c) Etudier le sens de variation de f et dresser son
tableau de variation.

d) Démontrer que f est une bijection de [-1;+ oo [ sur
un intervalle § gue I'on précisera.

2° a) Expliciter =1 .
b)f~1 est—elle dérivable au point -1 ? Justifier.

3° Expliciter (™1 )’ en utilisant :

a) Lexpressionde f~1(x) calculée au 2 ° a).
b) Le théoréme sur la dérivée d’une réciprogue.

4° Tracer la courbe (C) defet(C’ )def™?.

Exercice 2 .

Soit f la fonctionde [0 ; g Jvers [O; 1] définie par
f(x )= Cos? x.

1° a) Etudier ie sens de variation de f et dresser son tableau
de variation. _

‘ b) Monter que fadmet une fonction réciproque =1 .

) Déterminer % () et (F71) (3).

d) Déterminer (f~1 ) (7).

2° Démontrer que ™1 est dérivable sur]0; 1[et
déterminer (f™1Y (x)pourxe]0;1[.

3° Tracer les courbes (C)defet (C)‘def 1.

Exercice 4.
. lim vi — 1 P
1° Démontrer que : vitx =1 _ 2aten déduire
x—-0 X 2
. JTE -
]y
2x
x—0

2"Sc>itf(x)=—“1+’;—1 avec xeR.

a) Déterminer 'ensemble de définition D de f.

b) Justifier qu’il existe une fonction g qui prolonge f par
continuité en 0.

c) Etudier la dérivabilité de g en O et interpréter
graphiguement le résuitat.
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